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Непрерывность функции, точки разрыва
Точка разрыва функции [image: image1.png]4-x" eom  x<-1,
flx)=42-x eecm -l<x<2,
2x-5, eam  x22,



 равна …
	[image: image2.png]



	[image: image3.wmf]
	
	 2


Решение:
Данная функция определена и непрерывна на каждом из интервалов [image: image4.png](oo —1) (1.2} (2.+0)



 и меняет свое аналитическое выражение в точках [image: image5.png]


 и [image: image6.png]


 Поэтому функция может иметь разрыв только в этих точках. Исследуем их на непрерывность.
Для точки [image: image7.png]


 вычислим односторонние пределы и значение функции в этой точке:
[image: image8.png]im  f(x)= m(4 xt)=a-(1f =3

x>-1-0



,
[image: image9.png]lim  f(x)= hm (z x)=2-(-1)=3

X—>—1+0



, и [image: image10.png]fl=)=4-(-1)=3



.
Так как [image: image11.png]Jm flx)= tm r()=7(1)=3



, то точка [image: image12.png]


 является точкой непрерывности данной функции.
Для точки [image: image13.png]


 вычислим односторонние пределы и значение функции в этой точке:
[image: image14.png]lim f(x)= hm( —-x)=2-2=0

x>2-0



,
[image: image15.png]lim f(x)= hm(n 5)=2-2-5=-1

x>2+0



, и [image: image16.png]f(2)=2-2-5=-1



.
Так как [image: image17.png]xl{"zlof(x) = x5"11+of(x): 7@)



, то точка [image: image18.png]


 является точкой разрыва первого рода.
Тема: Периодические функции
Период функции [image: image19.png]


 равен …
	[image: image20.png]



	[image: image21.wmf]
	
	 2


Тема: Непрерывность функции, точки разрыва
Для функции [image: image22.png]1
flx)=32"+3



 точка [image: image23.png]


 является точкой …
	[image: image24.png]



	[image: image25.wmf]
	
	 разрыва второго рода


Решение:
Вычислим односторонние пределы функции [image: image26.png]I(x)



 в точке [image: image27.png]


:
[image: image28.png]x25-0 X251

1 1
lm  f(x)= lm {3”*5 +3] 0-5 43=3""43=3



,
[image: image29.png]12540 x-2,5+0)

1 1
m  f(x)= Im {3”*&3] 3205 43=3"" 4 3=+



.
Так как один из односторонних пределов в точке [image: image30.png]


, а именно [image: image31.png]lim  f(x)=+e
x—>25+0



, то точка [image: image32.png]


 является точкой разрыва второго рода.
Тема: Непрерывность функции, точки разрыва
Точка разрыва функции [image: image33.png]x, ecmn x<0,

f(x)=ltgx, ecm 0<x£%.

2. eemnt x>,
1



 равна …
	[image: image34.png]



	[image: image35.wmf]
	
	 [image: image36.png]T






Решение:
Данная функция определена и непрерывна на каждом из интервалов [image: image37.png]


 и меняет свое аналитическое выражение в точках [image: image38.png]


 и [image: image39.png]aln



. Поэтому функция может иметь разрыв только в этих точках. Исследуем их на непрерывность.
Для точки [image: image40.png]


 вычислим односторонние пределы и значение функции в этой точке:
[image: image41.png]tim f(x)= ].imo.t:()

x>0 o



,
[image: image42.png]tim f(x)=lim zgx =0
x—+0 x—=0



, и [image: image43.png]r)=0



.
Так как [image: image44.png]Jm 7(x)=Em r(x)=r(0)=0



, то точка [image: image45.png]


 является точкой непрерывности данной функции.
Для точки [image: image46.png]FNE



 вычислим односторонние пределы и значение функции в этой точке:
[image: image47.png]Im flx)=lm fgx=1

=20 2
3



,
[image: image48.png]Im flx)=1lm 2=2

T
=70 P



, и [image: image49.png]


.
Так как [image: image50.png]i f()# Im f(x)=

x~> <0 x~>770



, то точка [image: image51.png]FNE



 является точкой разрыва первого рода.
Тема: Непрерывность функции, точки разрыва
Количество точек разрыва функции [image: image52.png]1)

204 g



 равно …
	[image: image53.png]



	[image: image54.wmf]
	
	 4


Решение:
Точку [image: image55.png]


 называют точкой разрыва функции [image: image56.png]


, если она не является непрерывной в этой точке. В частности, точками разрыва данной функции являются точки, в которых знаменатели равны нулю. То есть [image: image57.png]


,  и [image: image58.png]


. Тогда
[image: image59.png]—4=0>x=-2,x,=2



,
[image: image60.png]—2=0x’—4=12x;=—5,x, =5



.
Следовательно, получили четыре точки разрыва функции.


Тема: Непрерывность функции, точки разрыва
Функция [image: image61.png]


 непрерывна на отрезке …
	[image: image62.png]



	[image: image63.wmf]
	
	 [image: image64.png]





Решение:
Определим точки разрыва данной дробно-рациональной функции, приравняв к нулю знаменатель: [image: image65.png]2 0=0ox=-3.1,=3




. Тогда данная функция непрерывна при всех [image: image66.png]


, кроме [image: image67.png]


. Тогда [image: image68.png]I(x)



 будет непрерывна, например, на отрезке [image: image69.png]


, так как [image: image70.png]o]
[=2.
3g

0lx, =

[-2.

-3¢

X =



.
Тема: Непрерывность функции, точки разрыва
Для функции [image: image71.png]


 точка [image: image72.png]


 является точкой …
	[image: image73.png]



	[image: image74.wmf]
	
	 разрыва первого рода


Решение:
Вычислим односторонние пределы функции [image: image75.png]I(x)



 в точке [image: image76.png]


:
[image: image77.png]lm f(x)= km

5
2

x>-3-0 x>3-0 2

4553

5
e
4-3-0-3




;
[image: image78.png]


.
Так как односторонние пределы функции [image: image79.png]I(x)



 в точке [image: image80.png]


 существуют, конечны, но не равны между собой, то точка [image: image81.png]


 является точкой разрыва первого рода.
Тема: Непрерывность функции, точки разрыва
Точка [image: image82.png]


 является точкой разрыва функции …
	[image: image83.png]



	[image: image84.wmf]
	
	 [image: image85.png]





Решение:
Точку [image: image86.png]


 называют точкой разрыва функции [image: image87.png]


, если она не является непрерывной в этой точке. В частности, точками разрыва данных функций являются точки, в которых знаменатель равен нулю, то есть [image: image88.png]


, или:
[image: image89.png]


  [image: image90.png]


.
Точка [image: image91.png]


:
не является точкой разрыва функции [image: image92.png]_ (x-3)



, так как область определения функции [image: image93.png]


 имеет вид [image: image94.png]reB3:+x)



, и [image: image95.png]2e(3:+=)




;
не является точкой разрыва функции [image: image96.png]


, так как область определения функции [image: image97.png]


 имеет вид [image: image98.png]re(-=:0)u3;+x)



, и [image: image99.png]


;
не является точкой разрыва функции [image: image100.png]


, так как область определения функции [image: image101.png]¥ =arcsin x



 имеет вид [image: image102.png]rel-11]



, и [image: image103.png]


.
Таким образом, точка [image: image104.png]


 является точкой разрыва функции [image: image105.png]


.
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